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Alle antwoorden dienen gemotiveerd te worden.
Het gebruik van een rekenmachine is niet toegestaan

1. (a) Gegeven de functies:

fulz) =logv/22+1/n%, z21.

Is de convergentie van f,(z) — f(z) voor n — oo uniform? Mo-
tiveer je antwoord.

(b) Gegeven de functies:

g~ (=) log k&

felx) = 12

Bepaal het interval waarop de functiereeks >~ fi(x) absoluut
en uniform convergeert.

2. Gegeven de functie
flz) =xzlogx —x

(a) Laat zien dat
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de Taylorreeks van f(x) rond het punt zo =1 is.

(b) Wat is het convergentieinterval S van de Taylorreeks van f(z)
rond het punt xqg = 17 Analyseer ook de randen van S.

(¢) Op welk interval convergeert de Taylorreeks van f(z) rond het
punt z¢g = 1 uniform? Motiveer je antwoord.

3. (a) Bewijs de volgende stelling: Zij F C R en veronderstel dat f, — f
uniform convergeert op E voor n — oo. Indien iedere f, continu
is op een punt zo € F, dan is f continu op zg € E.



(b) Veronderstel dat f, — f uniform convergeert op een gesloten
interval [a,b]. Indien f, integreerbaar is op [a,b] dan is f ook
integreerbaar en

b b
lim [ f(z)dz :/ (11111 fn(x)> dx.

4. (a) Geef de definitie van open, gesloten en compacte verzamelingen.
Definieer ook de begrippen die je hierbij gebruikt.

(b) Bewijs de volgende stelling: Zij F een compacte deelverzameling
van een metrische ruimte X en f: X — Y.

Dan is f uniform continu op E d.s.d. indien f continu is op E.
5. Gegeven de functie

fla,y) = {me}(p ((x:;P) LT Ay,

0. &=

(a) TIs de functie f(x,y) continu voor z = y? Gebruik de € — 9 definitie
voor continuiteit.

(b) Bereken %(z, y) en g—g(x,y) voor T # .

(c) Bereken %(I, y) en g—g(:r, y) voor x = y. Gebruik de definitie van
de partiéle afgeleides.

(d) Zijn de partiéle afgeleiden g—i en % continu op = = y?

(e) Is de functie f(z,y) differentieerbaar op (z,y) = (0,0)7 Motiveer

S

met w = y3dydz + 2z2dzdr + y(z? + 2?)drdy. Het oppervlak S is

gedefinieerd als S = {(z,y.2) € R® |y = V4 — 22 — 22, 2 > z}. De
normaalvector op S wijst in de positieve y-richting.

6. Bereken



