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Tw-stadenten die studeren volgens de afstudeerrichting FTS en die niet aan hun
huiswerkverplichtingen hebben voldaan dienen een aangepast tentamen [B] van 4 SP af
te leggen. "

1. {a) Geef de defmitie van harmonische functie.
b} Zet in het kort uiteen hoe harmoniache en analytizche functies samenhangen.

ic) 5tel de functie w is harmonisch birnen en op een gesloteén Jordan-pad y. Als
bovendien 4 = constant op , bewijs dan dat u = constant op het Inwendige van

¥-
Aanwifzing: gebruik (een gevolg van) de Maximum Moedulus Stelling.

2. De functies g en h zijn gegeven door
gtz}=z¢* 7 hiz) -ﬁ-l
' Ze(] = 28}

Bepaal voor bedde functies:

(a) de Laurentreeksen rond z = 0, alsmede de convergentisverzamelingen van deze
recksen;
(b} de aard van de singulariteit in 2 = 0, alsmede het residu

3. Zij a een recel getal, a > 0. o
e functie f is gedefinieerd door f(z) = o+ ZF
{a) Bepaal de polen en hun ordes van de fanctie f.
(b} Zij Lg de halve-cirkelboog in het bovenhalfviak van R naar —R.
Toon aan dat Eﬂ ]f{zhiz =0
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4. Gegeven is de functierecks ¥ fn met algemene term

n=1
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(a) Bewijs dar de reeks 3 f,(2) uniform convergeert op

[zeCimiz) > 1)
(o) Bewijs dat de som s(z) analytischis op [z € C | Im{z) > 1}.
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5. Bepaal CH f dx.

Lz
Aanwijzing: integreer z:_-l over een contour van de vorm:

6. (a) Formuleer de stelling van Rouché.
(b) Laat voor o € C de polynoom p gegeven zijn door

plzy=oz"+z+ 1,

Bewijs nu dat p precles één nulpunt heeft in de cirkelschijf [z | |z| = 2] indien

Joe] < 2=,
Normering:
1 a * 1|2 a 413 a * 2[4 a 3|5 /|8 a 2
b o= 2 b 2 b oz 2 b 2 1] 2
e = 3 e 1 4

Totaal: 36 + 4 = 40 punten




